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Ενότητα 8η: Σειρζσ Taylor και Πεπλεγμζνεσ Συναρτήςεισ 

1. Βρείτε τισ τιμζσ των ςτακερϊν α,β ζτςι ϊςτε οι u = x+αy, v = x+βy να 

μεταςχθματίηουν τθν εξίςωςθ 9fxx − 9fxy + 2fyy = 0 ςτθν fuv = 0. 

 

2. Δείξετε ότι θ εξίςωςθ F(x, y, z) = z+ xez −y = 0 ορίηει τθ ςυνάρτθςθ z(x, y) ςτο 

ςθμείο M0(0, 0). (2) Προςεγγίςετε τθ ςυνάρτθςθ z(x, y) ςτθν αρχι των αξόνων 

με ζνα πολυϊνυμο δευτζρου ϐακμοφ ωσ προσ x, y. 

 

3. α) Να προςεγγιςκεί πολφ κοντά ςτο ςθμείο P(0, 0, 1) με επίπεδο θ επιφάνεια 

με εξίςωςθ 

  
 

√     
 

(ϐ) Να προςεγγιςκεί θ επιφάνεια αυτι, κοντά ςτο ςθμείο P με μία 

δευτεροβάκμια επιφάνεια. 

 

4. Να ϐρεκεί θ μεταβολι του όγκου του κϊνου ακτίνασ r = 1m και φψουσ h = 2m 

αν θ ακτίνα του αυξθκεί κατά 3cm και το φψοσ του μειωκεί κατά 2cm. 

 

5. Να δειχτεί ότι αν για τθν ςυνάρτθςθ f(x, y) ιςχφει 

 (   )  
 

 
( (    )   (    ) 

όπου g, h ςυναρτιςεισ δφο ϕορζσ παραγωγίςιμεσ, τότε 

   

   
 
  

  
 

  
(  

  

  
) 

 

6. Θεωροφμε τθ ςυνάρτθςθ f = ex + e−2y + ez. Να ϐρεκεί θ παράγωγοσ τθσ f ςτο 

ςθμείο Μ(1,0,0) κατά τθ διεφκυνςθ του διανφςματοσ  ⃗ = (2, 1, 2) και να 
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οριςκεί το διάνυςμα  ⃗⃗ κατά τθ διεφκυνςθ του οποίου θ παράγωγοσ τθσ   ⃗⃗ f 

γίνεται μεγίςτθ ςτο ςθμείο Μ(1,0,1). 

 

 

 


